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m 


TRAC NGHIÉM 


HÁM SO li/Ong giác vá phi/Ong tr'inh li/Ong giác. 

Bán demo soan bang Látex 
Tién Nhanh bien soan vá suTu tám 


m 


l.Tap xác dinh cüa hám so ltfdng giác 

Chú y 1. 




/O) 


có nghia khi vá chi khi g(a;) ^ 0. 


y=cW) có nghia khi vá chi khi f(x) ^ 0. 

/O) 


y 




có nghia khi vá chi khi g(jt) > 0. 


\ _ 

Cáu 1. Tim tap xác dinh cüa hám só y = eos y/x 
(A) D = [0;2tt]. (§)£>= [0;+°°). (C) £> = R. 

( 5 ) D = R\ {0}. 

y 

Lifi giái: Diéu kien a; > 0. Vay tap xác dinh D = [0; +°°). 


□ 

Cáu 2. Tim tap xác dinh cüa hám só y = 2cota; + sin3a; 

(A)D = M\||+k^}. ( 5 ) D = R\ {kn}. (C )D = R. 

(D) D = M\{k27r}. 



Ldi giái: Diéu kien sina; ^ 0<í=> x ^ kn. Vay tap xác dinh D = M\ {kn} , k e Z. 


Cáu 3. Tim tap xác dinh cüa hám so y = 4 tana; 

(A)D = M\||+^}. (B )D = M\{kn}. ©D = M. 


(D) D = R\{k2n}. 
^ kn'} , k £ Z. 


□ 


Ldi giái: : Diéu kien cosa; ^ x=f § + kn. Vay tap xác dinh D — 


□ 


Cáu 4. Tim tap xác dinh cüa hám só y 

(A)D = 1 
(C )D = M 


cosa; 


±n 

- -h k2n 

6 


— + k2n . 


2cos.v— y/3 

(g )D = . 

(D )D = 


*!}■ 

7T 5 7T 

—r + 1í2*7t\ ——b k2jC 
6 6 
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Ldi giái: Diéu kién 2 cosa; — y/3 / 0^ cosa: / cosa: / eos 

2 6 

Vay tap xác dinh D — M\ j^- -\-k2n\~ ^ + &27T j ,k G Z. 


, TC 

x/ —b k2?r 

, 6 i (*eZ). 

X / — — + &27T 
6 


□ 


Cáu 5. Tim tap xác dinh cüa hám so y 


2018 

cosa; — eos 3a: 


(A ) D — R\{k7r}. 

®£> = R\{V}. 

©D = M\{|+k27r;k7r}. 

®D = R\{f + *f} 


Ldi giái: 


~ í a;^3a: + k27r 
Dieu kien cosa: f cos3x <í=> < , 

\ xf —3x + k2n 

Ta bieu dién các diéu kién lén du'óng trón lu'dng giác rói hdp diéu kién ta 
diídc: D = M\ |. 

□ 


x/ kn 

x/k n {keZ) - 



Cáu 6. Tim tap xác dinh cüa hám so y = 2018c ot 2017 2a: 

®£> = R\{|+te}. ®D = R\{*Í}. ©£> = R. ®D = R\{|+í|}. 


cos 2017 2x 

Ldi giái: Ta có y = 2018cot 2017 2a: = 2018— 7m7 

sin 2017 2jc 

Diéu kien: sin 2017 2x / 0 sin 2a: / 0<^> sin 2a: / 0<^> 2x / kn^y x / 


Vay D — R\ 


kn 

~2 


, (k G Z). 


kn 

~ 2 ' 


□ 


Cáu 7. Tim tap xác dinh cüa hám so y = 3 tana:+ 2 cota: + a:. 

®£> = R\{“+te}. ®D = R\{*”}. ©D = R\*. ®D = R\{*+i“}. 


Ldi giái: 

cin X X 

y — 3 tana; + 2 cota: + a; <G^y = 3-b2 —- \-x. 

cosa: sinjc 

Tap xác dinh cüa hám so la: 
j cosa: 7^ 0 I x/— + kn 
l sin *^ 0 ^{x/kn 

Ta biéu dién các diéu kién lén du'dng tron lu'dng giác rói hdp diéu kién ta du'dc: 

□ 
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Cáu 8. Tim táp xác dinh cüa hám so y — —~ -—. 

sin x — eos 2 * 


®B = R\{|+te}. 

®D = R\{*|}, 

(C )D = R. 

®D = R\{f + *f} 


Ldi giái: Táp xác dinh cüa hám so la: 

sin 2 x —cos 2 x —cos2x / 0 eos 2.x: /0<^>2x/ ^+kK<^x/ ^ + (k £ Z). □ 


í X Tí 

Cáu 9. Tim táp xác dinh cüa hám so y — tan 2 — — 


®D = R\j 

®D = K\j 

¡T +te } 

® D = R\ ^ 

[f+^}. (6) D = M\ j 

a +k2 *} 


Ldi giái: 

□ 


Táp xác dinh cüa hám so la: eos 2 - — — ) / 0 - 


K 


Tí Tí ÍTÍ 

— / — -b ktl ■vv’ x / ——K klK, (k G Z). 


Cáu 10. Tim táp xác dinh cüa hám so y 


2017 tan 2x 
sin 2 x — cos 2 x 


®B = K\{|+te}. ®D = R\{a:|}. 

©D = R. ®£> = R\{Í+«:Í}. 


eos 2x / 0 

sin 2 x —eos 2 x / 0 


Ldi giái: Táp xác dinh cüa hám so la 

, y/2 

2sin x — 1 / 0 sinx / ±—- <^x / — +k— 




K 


K 


eos 2 x — sin 2 .x / 0 
sin 2 x —eos 2 x / 0 


Cáu 11. Tim táp xác dinh cüa hám so y 

(A)D = R\{| +*2jt}. 

©D = R\{|+te}. 


tanx 
sinx — 1 


®B = R\{i|}. 

®D = R\{f+<cf}. 


□ 


Ldi giái: Táp xác dinh: 



/ K , 

x/ — + kK 7T 

Tt ^ x / w T ktt. 

x / — + k27t ¿ 


Cáu 12. Tim táp xác dinh cüa hám so y 

®£> = R\{-| + ta}. 

(C) D — R\^ — + ^?r; — + J-. 


sinx 

sinx + cosx’ 



»\K 

R\ — T k2tz j 1 . 


□ 
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71" \ 7T 7ü 

Lid giái: Táp xác dinh: sinjc + cosx 7 ^ 0 \/2sin (X + — J 7 ^ 0 <^>;c+ — f^kn xf^ — — +kK. □ 


Cáu 13. Tim táp xác dinh cüa hám so y — 


sinx 


A )D = 
C )D = 


■4 + k2n }- 

,{j + ^ ; f +kK }' 


cosx —sinx 

(g )D = . 

(D) d =: 


*!}■ 
n , 

— + kn 
4 


Lid giái: Táp xác dinh: cosx — sin* 7^ 0 <=> x/Icos (x + ^ x +-^ z f 7 ^+kK kn. □ 


Cáu 14. Tim táp xác dinh cüa hám so y — ^/l — eos 4x. 

(A )D = R\{kn}. (§)£> : 

(C) D — M\ — + kn\ — + kj[ j-. (5) D ■ 


71 

— 4~ k2tz 


Lid giái: Táp xác dinh: 1 — eos4.x: >0-^-1 > eos 4.x:. Vjc e M. 


□ 


Cáu 15. Tim táp xác dinh cüa hám so y — 


1 


A ) D = M\ {kn}. 

C)D = M\í^ + ^;f + ^}. 


s/2 — eos ó* 

® D ■ 
(í D)D 


71 , 

- + kn 
4 


Lid giái: Táp xác dinh 2 — eos 6 .x' > 0 ma eos 6x\ < 1 Váy D — 


□ 


Cáu 16. Tim táp xác dinh cüa hám so y — 
(A) D — R\{£7r}. 


2 +sin a: 


1 — cos.x: 

B) D = R\{k27t}. ©D = 


71 , 

2+ kn 


D) D 


k- 

2 


Lid giái: Ta có: 2 + sin.x: > 0 vá 1 — cos.x: > 0 

Suy ra: TXD 1 — eosx 7 ^ 0 x k2n 


□ 

Cáu 17. Hám so náo sau dáy có táp xác dinh la M? 

(A) y — sin y/x. © y — tan2x. (C) y — eos 2x. 

(D) y = cot (x 2 + l). 


Lid giái: y — eos 2x luón xác dinh vói Vjc G R. 


□ 


Cáu 18. Hám so náo sau dáy có táp xác dinh la M? 

^ tan 2 .x: 

®y = 


A) y — 2 eos a Jx. 


sin 2 * +1 


C ) y — eos 

X 


1) V 


sin 2x + 3 


eos 4x + 5 ’ 
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Lüi giái: Ta có: 

y — 2 eos yjx có TXD D = [0; +°°) 

tan2x , m m „ , n kn 

y — —=-. co TXD eos 2.Xy/0<^Xy/— + — 

sin x +1 4 2 

y — eos - có TXD 
x _ 

/sin 2x + 3 , . . „ . , , sin2x + 3 

y — \l — 7~c co I sm2x| < 1; | cos4x| < 1 nen---- > 0 vay co TXD D — 


eos 4x + 5 


eos 4x + 5 


□ 


Cáu 19. Hám só nao sau dáy có táp xác dinh khác vói táp xác dinh các hám so con lai? 

sinx + cosx 


A ) y = tanx. 

tan2017x + 2018 


C )y 


cosx 


CS) y — 

® y = 


cosx 


1 


1 — sin 2 x 


Lüi giái: Tát cá các hám só déu có TXD cosx ^ 0 trif hám só y = tan2017y + 2018 c | n cos;c cos 2 017x ^ 0 


□ 


cosx 


Cáu 20. Dé tim táp xác dinh cüa hám só y = tanx + cotx, mót hoc sinh giái theo các bifóc sau: 

{ sinx 0 

. 

cosx f 0 

Biíóc 2: < 2 ; (k\m e Z). 

I x ^4 mn 

Biíóc 3: Vay táp xác dinh cüa hám só dá cho lá D — M\ j^- +kn;mn^, (. k;m e Z). 

Cáu giái cüa ban dó dá dúng chita? Va néu sai, thi sai bát dáu tü bifóc náo? 

(A) Cáu giái dúng. (B) Sai tü bifóc 1. (C) Sai tü bifóc 2. (D) Sai tü bifóc 3. 


Lüi giái: Các bu'óc thiíc hien dúng. 


□ 
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2. GTLN va GTNN Cüa Hám So LiíOng Giác 


Chú y 2. - 


• — 1 < sin* < 1 ; 0 < sin 2 * < 1 . 

• —1 < eos* < 1 ; 0 < eos 2 * < 1 . 

• |tan* + cot*| ^ 2 . 

• Hám so dang y = < 3 sin * + ¿sin* + c (tiídng tií eos,tan...) tim max min theo hám bác 2 (láp bang 
bién thién). 

• Düng phiídng trinh a sin* + ¿eos* — c có nghiem * e M. khi vá chi khi cr + b 2 ^ c 2 . 

• Vói hám soy — a sin* + ¿eos* ta có két quá: y max — Va 2 + b 2 , y mm = — Va 2 + ¿ 2 

v i , , sin* + ¿icos* + ci v „ , .. , _ . , v , , 

• Ham so co dang: y — -ta tim tap xac dinh. Diía ve phiídng trinh dang: 

<32 Sin* + ¿2 eos* + C 2 

a sin* + ¿eos* = c. 


Cáu 21. Tim tap giá tri T cüa hám so y — sin 2* 

(A) T — [—2;2]. (DjT = [-!;!]. (C )T = R. ®T = (-l;l). 


Ltfi giái: Hám so y — sin 2* xác dinh tren M vá có tap giá tri [— 1 ; 1] . □ 


Cáu 22. Tim tap giá tri T cüa hám so y — 1 — 2 sin 2* 

(A) T — [— 1;3]. (Dr = [-3;4]. (C )T = R. ®T = [-3;3], 


Ldi giái: Xei co! — 1 ^ sin 2.x; ^ 1 = 7 > —2 < 2 sin 2x ^ 2 = 7 > — 1 ^ 1 — 2 sin 2.x; ^ 3. Vety tnp gin tri cus. hetm so 
lá :T = [—1;3] ... D 


Cáu 23. Tim tap giá tri T cüa hám so y = 4cos 2 2* + 3 

(A) T — [3;7]. ® T = [0;7]. © T = ÍL ®T = [0;3]. 


Ldi giái: Ta có: 0 < cos 2 2* < 1 =>■ 3 < 4cos 2 2* + 3 < 7. Váy tap giá tri cüa hám so lá :T — [3;7] □ 


Cáu 24. Tim tap giá tri T cüa hám so y = \J 5sin 2 * + 4 
(a) T — [4;9]. ® T — [—1;3]. © T = R. ®T = [ 2;3], 


Ltfi giái: Ta có: 0 < sin 2 * < 1 
lá \T = [2; 3] 


4 < 5sin 2 * + 4 < 9 =>- 2 < s/~5 


sin 2 * + 4 < 3 Váy tap giá tri cüa hám só 

□ 


Cáu 25. Tim tap giá tri T cüa hám só y = 1 + 21 sin 2* | 

(A) T — [1;3]. (§) T = [—1;3]. © T = R. ®T = [-3;3], 


Lói giái: Ta có 0 < | sin 2* | <l=^l<y<3. Váy T — [1;3]. 


□ 
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Cáu 26. Tren M, hám so nao sau dáy có táp giá tri la M? 

(A) y = sin yfx. (B) y — tan2x. (C) y — eos 2x. 


(D) y — .v — sin.v. 


Ldi giái: Hám so y — sin y/x khóng xác dinh tren M. 

Hám so y = tan 2x khóng xác dinh tren R. 

Hám so y — eos 2x xác dinh tren R vá có táp giá tri [— 1; 1]. 

Hám so y — x + sin a: xác dinh tren R vá có tap giá tri M. □ 


Cáu 27. Xét bón ménh dé sau: 

(1): Tren R, hám so y = cosa: có tap giá tri lá [—1; 1]. 


(2) : Tren 

(3) : Tren 


0; fj 

0; T 

n 


, hám so y = cosx có táp giá tri lá [0; 1] 
, hám so y = cosx có tap giá tri lá 




0; — ), hám so y = eos x có táp giá tri lá (0; 1] . 


(4): Tren 
Tim so phát bieu dúng 
(A) 1. 


(B) 2. 


0 3. 



Ldi giái: 

(1): Tren M, hám so y = cosa: có táp giá tri lá [—1; 1] (dúng). 


(2) : Tren 

(3) : Tren 

(4) : Tren 


0; 5j 

0; T 

n 


, hám so y = cosa: có táp giá tri lá [0; 1] (dúng). 


, hám so y = cosa: có táp giá tri lá 




(sai). 


0; — J, hám so y = cosa: có táp giá tri lá (0; 1] (dúng). 


Cáu 28. Táp giá tri cüa hám so y 

®r=[-2;l], 

©r = (—~,-2]u[i,+«0. 


sinA: + 2cosA:+ 1 

—-— la: 

sinA: + cos.A: + 2 


®t = [- i;i]- 

(d) r = M\{i}. 


□ 


Lúi giái: Ta có sin a: + eos x + 2 > 0 Va: G M. Táp giá tri cüa hám so lá táp hdp các giá tri cüa y de phiídng 
trinh (y— l).sinA:+ (y —2). cosa: = (1 — 2y) có nghiem 

^(y-l) 2 + (y-2) 2 >(l-2y) 2 ^ye [-2;1] ' □ 


Cáu 29. Táp giá tri cüa hám so y = eos x + sin a: lá: 


-V2-V2 


(B) 


- 2 ; 2 ]. 


Ldi giái: Ta có y = eos a: + sin.v 
Suy ra |y| < s¡2. 

Váy táp giá tri cüa hám so dá cho lá 


V / 2süi(a:+ —). 

v 4 

~V2-,V2 . 


® [-!;!]• 


□ 
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Cáu 30. Táp giá tri cüa hám so y — 3 sinx + 4eos a: la: 

® T — [—3;3]. ® T — [—4;4]. ©T = (4;oo]. (6) T = [-5;5]. 


Ldi giái: Ta có y = 3suia: + 4cosa: = 5 sui(a: + a). Do dó y G [—5;5] 


[-2; 2]. 

( °°; 2] U [2;+°o). 


Libfi giái: Ta có y = tanx + cot a- = —-= . . 

sin jc eos* sin 2x 

Vi —1 < sin 2x < 1 nén y G (—<°o;— 2] U [2;+°°) 


Cáu 31. Táp giá tri cüa hám so y — tanx + cot a; la: 

(A )T = R. (D T = 

©T = f—v/2, V2l. (D) T 


□ 


□ 


Cáu 32. Táp giá tri cüa hám so y — —H-lá 

sur a: cos l x 


®T = [ 0; 1]. 




(D)T= [4,+ 00 ). 


Tí , .,. T , 11 1 4 

Lcfi giai: Ta co y = —=- + ^~2~ = —i- 

cos z a: sin a: cos z a;. sin a; sin - 2a: 

Vi 0 < sin 2 2a: < 1 nén y G [4; +°°) 


□ 


Cáu 33. Giá tri nhó nhát cüa hám so y = 3 sin (x + — ) báng bao nhiéu? 


K 


A) 3. 


(B) -1. 


C)0. 


(D) -3. 


Ldi giái: Vi — 1 < sin ( a: + < 1 —3 < 3 sin <3. 


□ 


sime -(- eos x — 1 

Cáu 34. Goi M; m lán liíOt lá giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám so y — — - : -- lá: 

suia: — cosa;+ 3 

(A) M = — 1, m = 1. (B) M — — 1, m = -. © M = —-, m — —. (6) M = —1, m = —-. 


Ldi giái: Vi sin a; — eos a: + 3 > 0 Va; G M. nén táp giá tri cüa hám so lá táp hdp các giá tri cüa y de phiídng 
trinh (1 — y) sinA; + (y + 1 )cosa; = (1 + 3y) có nghiem 

Sü dung diéu kién có nghiem cüa phiídng trinh A. sinA: + B. cosa; = C có nghiem 

suy ra diídc — 1 < y < -. Váy M — — 1 vá m = - □ 

Cáu 35. Giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám soy — sinA: — cosa; lá: 

(A) 1 vá — 1. (D 1 vá y/l. ©-Viva y/2. (5)— \/2vál. 
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Ldi giái: y — sin a; — cosa; = y/2 sin ^a; — — J 

Ta có — 1 < sina < 1 — y/2 < y/2smu < y/2 □ 


Cáu 36. Giá tri nhó nhát cüa hám so y — 2sin 2 A; + 3 tren doaan 
®5. ®3. © 7 ~. 


K K 

6’3 


la: 


Ldi giái: y = 2sin 2 A; + 3, ta có sin 2 x > 0, V G M<í=> 2sin 2 A: + 3 > 3, Va; G 
Do dó GTNN cüa hám so y — 3 khi x = 0 G K 


6 3 


□ 


sinjc 1 

Cáu 37. Hám so y — — -dat giá tri nhó nhát tai? 


súia; + cosa; + 2 


. n 

Mx= r 

C) x — — T k2n, (k G Z). 


(B) x = 0. 


K 


(D) x — —— -\~k2jt, (k G Z). 


Ldi giái: y = 


sinx + 1 


(sinA; + cosA; + 2)y = sinx + 1<^> (y— 1) sinA; + ycosA; = 1 — 2y 


suia; + cosa; + 2 

Phiídng trinh dang a eos x + b súia; = c. Diéu kien de phiídng trinh có nghiem a 2 +b 2 >c 2 
Do dó ta có y 2 + (y — l) 2 > (1 - 2y) 2 ^ 2y 2 - 2y + 1 > 4y 2 -4y+1^ 2y 2 -2y < 0^ 0 < y < 1 


K 


GTNN cüa y — 0-^- súia; + 1 = 0<^- sin.r = —1=> x — —— +k2n , (k G Z) 


□ 


Cáu 38. Giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám so y = 


2 +cosa; 


sin a; + eos a; — 2 


lá: 


A) 2 vá ^. 


(B) 


1 ' 

— va 2. 
2 


1 ' A 

3 ™ ~ 3 ' 


( D) Mót két quá khác. 


Ldi giái: y = 


2 +cosa; 


<G> (súu + cosa; — 2)y = 2 +cosa; <^>ysinA;+ (y — 1 )cosa; = 2 + 2y 


sin a; + eos a; —2 

Phiídng trinh dang acosx + bsinx — c. Diéu kien de phiídng trinh có nghiem a 2 +b 2 > c 2 
Do dó tacó y 2 + (y-l) 2 > (2 + 2y) 2 4» 2y 2 -2y + l 2 > 4y 2 + 8y + 4 4» 2y 2 + lOy + 3 < 0 

O \ (—5 — y/l9) <y < ^ (-5 + a/I9) 


□ 


Cáu 39. Giá tri lón nhát cüa hám so y = y/3 sin a; + cosa; tren doaan 
(A) 2. ®-l. ® a/3- 


TI _ K 

3’6 


lá: 

D) 1. 


Ldi giái: y = v / 3sinA: + cosA: = 2sinA:^A:+^- 

Ta có: — ^ < a; < ^ ^ < x+ y < do dó y = 2sin.r (x + ^ dong bién tren [— ^ 

3 “ ~ 6 6“ 6 ~ 3 ' V 6 / L 6 3 

- , . fK K\ 

Vay giá tri lón nhát cüa hám so y = 2 sin a; ^ — + — J — 2. □ 
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Cáu 40. Giá tri lón nhát cüa hám so y — sin 2 * + 2eos* + 2 la: 

(A) 2. (5)0. ©4. ®|. 


Lói giái: y — sin 2 Y + 2cos.Y + 2 = —cos 2 .y + 2cos.y + 3 = — (cosx — l) 2 + 4. 

Ta có — 1 < eos jc < 1 <=> — 2 < cos.y — 1 < 0 =>- 4 > (cos.y — l) 2 > 0 => —4 < — (cos.y — l) 2 <0=^0<y<4 

□ 


Cáu 41. Hám so y 

(A) x — 0. 


eos ( X + — 


dat giá tri lón nhát tren doan 



®x = 90°. 



2 K 

T' 



K 


Lói giai: Ta có jc + — G 


n 

y K . 


n 2 k 

, do dó GTNL lá y = 1 khi x+ — — tc^x — — 


Cáu 42. Táp giá tri cüa hám so y — tan3x + cot3x lá: 

®[-2;2]. (5) [-1; 1]. ©[-tt;4 © M. 


□ 


Lói giái: 


□ 


Cáu 43. Giá tri nhó nhát cüa hám so y — -lá: 

COSX+l 

(A)-. (5)1- © ~^=. © Khóng xác dinh. 

2 y 2 


Lói giái: Có 0 < 1 + cosjc < 2, \/x G M =>• -— -> GTNN y — □ 

1+cosjc 2 ’ 2 


Cáu 44. Giá tri lón nhát cüa hám so y = eos* + a/2 —eos 2 * lá: 

(A) maxy = 1. © maxy = -. © maxy = 2. © ma xy — y/2. 


Lói giái: Dát t — eos jc. Diéu kien |t| < 1. 

Bái toán tró thánh tính giá tri lón nhát cüa hám f(t) = t + s/2 — t 1 tren doan [— 1; 1] 

Khi dó maxy = max fít) —2 □ 

M [—1;1] 

. , , 2 

Cáu 45. Giá tri nhó nhát cüa hám só y — -lá: 

1+ tan 2 * 

(A.) Khóng xác dinh. © 2. © 1. 



Lói giái: Có tan 2 .r + 1 > 2 =>■ 0 < —^-< 2. GTNN y khóng ton tai. 

tan-.v +1 


□ 


Cáu 46. Hám só y = sin 2 * + 2 có: 
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(A) GTLN la 2. (B) GTLN la 3. ©GTNNlál. © GTNN la 0. 

Ldi giái: Có 0 < sin 2 x < 1 ,V.í6í^> 2< sin 2 x + 2 < 3. GTNN y — 2, GTLN y — 3. □ 

'ii r k JT 

Cáu 47. Hám só y — sin* xét tren — —; — 

L 2 2 J 

(A) Khóng có GTLN. © GTNN la -1. © GTLN la 1. © GTNN la 1. 

Ldi giái: Vi — ^ < x < ^- =» — 1 < sinx < 1 0 < \/sinx < 1 . GTNN y — 0, GTLN y = 1. □ 

Cáu 48. GTNN cüa hám so y — |cosx| xét tren doan [—k\k] la: 

(A) —71. © —1. © 0- ® Khóng có. 

Lói giái: Vi —Ti < x < 7t ^ — 1 < cosx < 1 =>• 0 < y/cosx < 1. GTNN y = 0. □ 


71 71 

Cáu 49. GTNN cüa hám so y = |tanx| xét tren ( — —; — ) lá: 


x K 
A 2' 


(B) 0. 


© Khóng xác dinh. © y/3. 


Tí 71 


Ltfi giái: Vi x G ( — —; — J =>• tanx G (—=> 0anx G [0;+°°). GTNN y = 0. 


□ 


Cáu 50. Goi M , m lán lu'Ot lá giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám so y = sin.í + cosx tren M. Tính 
giá tri M + m 

3 


A 0. 


B 


C) 6. 


D 2. 


Lüfi giái: Hám so y — sinx + cosx xác dinh tren M. 

Ta có: y — sinx + cosx = a/2 sin (x + — j. Do dó tap giá tri cüa hám so 
GTLN M = yJ 2 vá GTNN m = -y/l. Suy ra: M + m = 0. 


-V2-V2 


□ 


Cáu 51. Goi M, m lán liídt lá giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám so y = |sinx + cosx| tren R. Tính 
giá tri M + m 


(A) 0. ®V2. © 6. ©2. 


Liíi giái: Hám só y — |sinx + cosx| xác dinh tren R. 

Ta có: y = |sinx + cosx| = v / 2sin^x+—j . Do dó tap giá tri cüa hám só 
GTLN M = y/2 vá GTNN m = 0. Suy ra: M + m = y/l. 


0;a/2 


□ 


Cáu 52. Goi M, m lán liídt lá giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cüa hám só y — | y/3 sinx + cosx| tren R. 
Tính giá tri M + m 
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Á)0. 


(§) y/2. 


C) 6. 


D 2. 


Libfi giái: Tacó: |\/3sin* + cos*| = 2 


V3 
2 ' 


1 


• ( 

-eos* 

2 

= 2 

Sm { X+ 6) 


< 2 hay O < y < 2. 


Do O < sin (* + ^ <1 nén O < 2 sin (* + 

. / k\ ti n , , _ 

y = O sin (* + — ) = O -v=> * + — — kn x — — — + kn, IgZ 

V 6 / 6 6 

f K\ K Tí K 

y = 2 sin (^* + — J = ± 1 <^> * + — = — + kn — — + kn, k G Z 

Vay : M = 2 va m = O, suy ra: M + m = 2 


□ 


Cáu 53. Goi M, m lán liítít la giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cüa hám so y — 2 sin 2* + 1 tren M. Tính giá 
tri M.m 


(A)-3. (D —15. ©6. @-l. 


Ltfi giai: Ta có: —1 < sin2* < 1 =»■ —2 < 2sin2* < 2 =>■ — 1 < y = 2sin2* + 1 < 3 

K K 

y = 3 <=>• sin 2* = 1 2x — — + kln x — — + kn , leZ 

2 4 

K K 

v = —1 -v^ sin2* = — 1 2* = —— + kln x — — — + kn,k G Z 

2 4 _ 

Vay : M = 3 va m = «-1, suy ra: M.m = —3 □ 


Cáu 54. Goi M, m lán liídt la giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cüa hám so y = 2 eos x + 3 tren 
giá tri M.m 

(A) -3. (B)-5. (C)6. (5)20. 


„ n 
° : 3 


. Tính 


Ltfi giái: Vói x G 


0; f 


thi ^ < eos* < 1, do dó 4 < y < 5. Vay M.m = 20. 


□ 


Cáu 55. Goi M, m lán lu'Ot la giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cüa hám so y = eos 4 * — sin 4 * tren 
giá tri M + n 

3 


L Tính 


A) 0. 


B 


C) 6. 


ÍD 2. 


Ltfi giái: Ta có: y = eos 4 * — sin 4 * = (eos 2 * + sin 2 *) (eos 2 * — sin 2 *) = eos 2*. 

Do — 1 < eos 2* < 1 — 1 < y < 1 

y = 1 <=> eos 2* = 1 <G> 2* = k2n <í=> * = kn, IgZ 

n 

y = — 1 <í=> eos2* = — 1 2* = k + kln x = —+kn,k e Z 

Vay : M = 1 va m = —1, suy ra: M + m — 0 □ 


Cáu 56. Giá tri nhó nhát cüa biéu thüc A 





1 

4‘ 


sin 8 * + eos 8 * la: 
1 

2 ‘ 



(5) Các két quá déu sai. 
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Lói giái: Ta có sin 8 x + eos 8 x — - sin 4 Ix — sin 2 2x + 1. 

8 

Dát t — sin2x. Diéu kien \t\ < 1. 

Bái toán tró thánh tính giá tri nhó nhát cüa f(t) — -í 4 — í 2 + 1 tren [— 1; 1] 

8 

Khi dó miny = min fit) — - 

R y [— 1 ; 1] V ' 8 


□ 


3. Tính chán le Cüa Hám So Liícfng Giác 

s- Chú y 3.-v 

De xác dinh tính chán lé cüa hám so lifóng giác ta thifc hien theo sau. 

Bu'óc 1: Tim táp xác dinh D cüa hám so, khi dó: 

• Neu D lá tap dói xüng (Túc Vx G D — x G D), ta thitc hien tiép bifóc 2. 

• Neu D khóng lá tap doi xüng (Tüc 3 x E D má —x^D), ta két luán hám so khóng chán khóng lé. 
Bu’óc 2: Xác dinh f(—x) khi dó: 

• Neu f(—x) — f(x) két luán lá hám so chán. 

• Neu f(—x) — —f(x) két luán lá hám so lé. 

• Ngoái ra két luán lá hám so khóng chán cüng khóng lé. 

s_y 


Cáu 57. Hám so y = 1 — sin 2 x lá: 

(A) Hám so lé. (B) Hám so khóng tuán hoán. 

(C) Hám so chán. (D) Hám so khóng chán khóng lé. 

Lói giái: Xét hám so f(x) — 1 — sin 2 x 
Ta có tap xác dinh D — M. 

Vx e D => -x e D. 

f(—x) — 1 — sin 2 (— x) = 1 — sin 2 x = /( x). 

Váy hám so dá cho lá hám so chán. □ 


Cáu 58. Hám so náo sau dáy lá hám so chán? 


® y = 

sinje. 

(B )y — x 2 sinx. 

Lói giái: 

Xét hám so y = 

sinx 

Ta có tap xác dinh D = M. 


Vx e D => 

—x G D. 


f(-x) = 1 

sin(— x) = sinx 

1 =f(x). 


Váy hám so dá cho lá hám so chán. 



x 

cosx 


(D) y = x + sinx. 


□ 


Cáu 59. Hám so náo sau dáy lá hám so lé? 
(A) y = | tanjc|. (5) y = cot3x. 



sinx+ 1 


cosx 


(D) y = sinx + cosx. 
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Ldi giái: Hám so y — cot3a: có tap xác dinh Z) = M\ | — 

Vx e D =>■ -x e D. 

Tac óf(-x) = -f(x). 

Vay hám so da cho la hám so lé. 


,ke Z. 


□ 


Cáu 60. Hám so y — — - cosa: + 1 . Chon khang dinh dúng? 

(A) Hám so da cho lá hám so lé. (B) Hám so da cho lá hám so chán. 

(C ) Hám so khóng có tính chán lé. (D) Hám so có tap xác dinh D — M*. 


Ldi giái: Hám so y = — - cosx + 1 có tap xác dinh D = M. 

Vx G D -x G D. 

Tacó f(-x) = -^cos(-x) + l =f{x). 

Vay hám so da cho hám so chán. □ 


Cáu 61. Cho hai hám so f(x) = sinx — cosx, g(x) = cota:. Chon khang dinh dúng? 

(A) f(x) lá hám so lé, g(a:) lá hám so chán. (B) f(x) lá hám so chán, g(.x:) lá hám so lé. 

(C) f(x) khóng có tính chán lé, g(jt) lá hám so lé. (D) f(x), g(x) déu lá hám so lé. 


Ldi giái: Hám so f(x) có tap xác dinh D — M.. 

Vx e D => -x e D. 

Ta có f(—x) = sin(— x) — cos(— x) = — sin* — cosx 7 ^ ±/(a:). 

Vay hám so f(x) khóng có tính chán lé. 

Hám so g(x) lá hám so lé. □ 


Cáu 62. Xét tren TXD thi 

(A) Hám so y — sin x lá hám so chán. 
(C) Hám so y = eos x lá hám so chán. 


(S) Hám so y — tan x lá hám so chán. 
(D) Hám so y — cot x lá hám so chán. 


Ldi giái: 


□ 
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4. Tính Tuán Hoán Cüa Hám So Liícfng Giác 


• Hám so y — sin(aa: + b) \ay — eos (ax + b) vói a 0 tuán hoán vói chu ki: 

• Hám so y — tan (ax + b) vay — cot (ax + b) vói a ^ 0 tuán hoán vói chu ki: 

• Hám so f(x),g(x) tuán hoán tren táp D có các chu ki lán liídt a vá b vói 

f(x) + g(jt), G(x) = f(x)g(x) cüng tuán hoán tren D. 

• Hám so F(x) — m.f(x) + n.g(x ) tuán hoán vói chu ki T lá BCNN cüa a,b. 


2 Tí 

\a\ 

Tí 


\a\ 

- G Q. Khi dó F(x) = 
b 


J 


Cáu 63. Trong các hám so sau dáy, hám so náo lá hám so tuán hoán? 
(A )y — eos 2 *. (B) y = ^cos 2 jc. (C ) y — x 2 — cos 2 x. 


(fi )y- 


Lói giái: Hám so y — cos 2 x tuán hoán hoán vói chu ki T = n 


□ 


Cáu 64. Chu ki cüa hám so f(x) — — sin 2 x lá: 

(A) T — n. ®T = 2n. (C )T = n 2 . ®T = 4%. 


Lói giái: Ta có — sin 2 * = — - ( 1 — eos 2x) có chu ki T 

Hay T — K lá so drfeing bé nhát sao cho — sin 2 (x + n) 

□ 


2k 

Y 


= Tí. 

2 


—sin 2 r nén chu ki cüa hám so f(x) — — sin 2 .r lá k. 


Cáu 65. Hám so y — 2cos 2 2.r lá hám so tuán hoán vói chu ki 
® 2 - 71 . ©|. 


D 


37Í 


v ^ ^ v 2 TC TC 

Liti giai: Có y = 1 + cosáx. Suy ra hám só tuán hoán vói chu ki T — — — —. □ 


Cáu 66. Chu ki cüa hám só y = sin2x + eos 3x lá: 
(A )T = k. (b) r = 3jí. 


C) T = \. 
o 


(D) T - 2 tí. 


Lói giái: Do hám só y — sin 2x tuán hoán vói chu ki tí 

2 Tí 

Hám só y — eos 3x tuán hoán vói chu ki — 

Suy ra hám só y — sin 2x + eos 3x tuán hoán vói chu ki 2tí. 


□ 


Cáu 67. Chu ki cüa hám só y — sinx + cosx lá: 
(A) T = 6tí. (B)T = 27í. 


©T = 4k. 


@T = 0. 
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Lói giái: Vi sin.v la hám so tuán hoán vói chu ki 7\ = 2n , eos* la hám so tuán hoán vói chu ki T 2 = 2n 
Nén chu ki T cüa hám so y — sime + eos* la BCNN cüa T\ va T 2 la T — 2n. □ 


XX 

Cáu 68. Chu ki cüa hám so / (jt) = cot x + cot - + cot - lá: 


®T = k. ®T = 2n. ©T = 3n. 

© T = 6jc. 


a x x s 

Lói giái: Các hám so cotx, cot-, cot - tuán hoán vói chu ki n, 2n, 3 tí. Suy ra hám so f(x) 

X j 

cot - + cot - tuán hoán vói chu ki 3n. 

2 3 

= COtJC + 

□ 

Cáu 69. Hám so y — cos 2 3;c lá hám so tuán hoán vói chu ki 
®3?r. ®jc. ©|. 



Lói giái: Có y — —— • Suy ra hám so tuán hoán vói chu ki T = 


□ 

Cáu 70. Hám so y = 2sin 2 x + 3cos 2 3x lá hám so tuán hoán vói chu ki 
(A) k. (B) 2 n. © 3 Tí. 

/■—x Tí 

®3‘ 


Lói giái: BSCNN cüa n vá ^ 


□ 

Cáu 71. Hám so y = tan 2x + cot - lá hám so tuán hoán vói chu ki 

2 

®2*. ©£■ 

/"N 71 

® 3 r 


Lói giái: 

71 

Hám tan 2* có chu ki T\ — — 

2 

X 

Hám cot - có chu ki Ti — 2n 

2 

Vay T = 2n. 


□ 

Cáu 72. Hám so y = eos 3x. eos x lá hám so tuán hoán vói chu ki 

/-— x 71 71 s — v 71 

®3‘ ®4' ©2' 

© 


Lói giái: y = eos3 jc. cosa; = ^(eos 4x + eos 2x) 


□ 
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5. Phtfcfng Trinh Liícfng Giác Ccf Bán. 

Chú y 5. 


u, v la các biéu thúc cüa x, x la so do cüa góc liídng giác: 
u — v + 2 kK 

• sinw = sinv <=> 

x = tí — v + k2n 

• eos u — eos v ^ u — ±v + kln. 

K 

• tan u — tanv u — v + kK (w,v — + ln). 

• cot U — COtV <=>U = V + k7l (íí,V^ Ik). 

, , , , „ 7 „ 2 ji 

• Muón tim so diém (vi trí) biéu dién cüa x lén diíóng trón liídng giác thi ta du’a ve dang x — a + k —. 

n 

Ket luán so diém la n. 

Vói k,l e Z. 


Cáu 73. Tren (0; n) phiídng trinh sin 2v = — - có bao nhiéu nghiém? 


A) 0. 


(B)3. 


C) 2. 


(d) va so nghiém. 


Lili giái: Ta có: 


sin 2x — — - <=> 
2 


n 


x=-— + kn 

rj^ . Ta có jc e (0; n) nén ta lán liídt có: 

L* = i2 +kK 

0 < + kn< n <^> — <k< — vóikeZ=>k=l^x = —- 

12 12 12 12 

„ 1 ti , —7 5 _ 7 K 

0 < — + k7t<Jt<=> — <k< — vóikeZ=>k = 0=>x=—. 

1 i— X X i— X 


Váy phiídng trinh có 2 nghiém trén (0; 7r). 


□ 


\/3 ^ 

Cáu 74. Phiídng trinh cdtx = — vói 0 < x < —: 

7T 7T 

(A) Có nghiém la —. (B) Khóng có nghiém. (C) Có nghiém la — —. 


(5) Có nghiém la 




Ldi giái: Trén (0; —) thi cotx > 0. Váy phiídng trinh khóng có nghiém. 


□ 


K 1 

Cáu 75. Trén ( —— ;0) tóng các nghiém phiídng trinh cot3xH—— = 0 la: 

2 y/3 


3 K 
~9 


4 K 
~9 


4 K 
~9~ 


5 K 
~9~ 
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1 Tí Tí kit 

Lói giái: Ta có cot3v + —¡= = O cot3jc = cot(——) -&x — — — + — 

V j ^ y j 

Tí 

Vó ix G (— — ;0) tadiídc: 


Tí Tí kTÍ 7 3 ¿gZ 

5 Tí 

Vay x\ +X 2 = —— 


k — O 4 Tí tí 

Suy ra.vi = — — ;xj — — — 
k=- 1 9 9 


□ 


Cáu 76. Nghiém cüa phiídng trinh sin jc. eos*. eos 2x = 0 la: 

(B) k7T, (k G Z). 


kTí . . 

é) e ^)- 


kTí , x 
© ”8~’ ^ G 


/-—v kTí . x 

D) —, (k G Z). 


1 1 kTí 

Lcfi giái: síiia:.cosx.cos2x = 0 -sin 2x eos 2v = 0 -.sin 4v = 0 . □ 

2 4 4 


cot JC_ 

Cáu 77. Nghiém cüa phiídng trinh —--p = 0 la: 

sin*- 

2 

Tí iTÍ Tí 

(a)- + k2Tí,{keZ). (S) — + kTí,(keZ). © - + kTí,(keZ). 

6 6 6 


7 Tí 

® — + k2n,(keZ). 
6 


, . 1 Tí 

Ldi giái: Diéu kién sin* - <G> sin* ^ sin( —) <í=> 

2 6 


x=f — +k2n 
6 

. 5 Tí 

x — + k2n 
6 


cot.r—v^3 „ r- r- Tí 

- t- — 0 <=> cot* — y3 = 0 cotjc = ^3 ^ x = — + kTí. 

í 6 


sin* — - 
2 


Tí 


Doi chiéu diéu kién ta loai nghiém x — — + k2ií 

7 n 

Váy nghiém cüa phiídng trinh lálr = — + k2n. 

6 

□ 



Cáu 78. Vói giá tri nao cüa m thi phiídng trinh sin 2 x + m = msin 2x vó nghiém? 

(A) m = 1. ( B) m > —. © m < -. (D) m = -. 


L<*i giái: sin 2.r + m = m sin 2x (m — 1) 

Vói m = 1 thi pt trén vó nghiém. 

, m 

Vdi m f 1: sin 2v =-. 


Pt vó nghiém khi: 


m — 
m 


m — 1 


> 1 -v^ m > 


1 

2 


sin 2v = m. 


□ 


Cáu 79. Phiídng trinh nao diíói dáy có táp nghiém trüng vói táp nghiém cüa phiídng trinh 2cos - 


jc= 1: 


' • V2 

A) sin* = —— 


B) sinje = 


s/2 


C) tan* = 1. 


D) tan 2 jc = 1. 
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Lífi giái: 2cos 2 x 
phiídng trinh). 


1 2 = —2 — tan * 2 jc + 1 tan 2 * 

cos ¿ x 


1. (cosa: = 0 khóng phái la nghiém cüa 

□ 


Cáu 80. Giái phiídng trinh sin 2 2a: + cds 2 3.r = 1 . 
(A) x — k2n , k E Z . 

(C) x — n T kK , k E Z 


(B) x = fe— , k EZ . 

^ K 

(D) x — kn V x = k— , k EZ . 


Liíi giái: 

. r. 1—cos4a: 1+eos 6a: . ^ ^ , 

sin 2a: + eos 3a: — l ---1---= 1 cds 6x = eos 4x <=> 6.x: = ±4x + k2n 


x — kn 
kn □ 


x — 


k , 5n tí 

Cáu 81. Tren (0; —) tóng các nghiém phiídng trinh cos(3a: ——) = sin(a: + —) la: 

2 6 3 


, Tí 

A) T2- 


(B) 


Tí 


, 5 Tí 

c T' 


5 Tí 


. . '■ji . Tí . 

Liíi giái: Ta có sin(a: + —) = cos( — —x) (düng cung phu.) 

3 6 

tí kn 


. n . . n . 

Suy ra cos(3a: + —) = cos( — — x) <=> 
6 6 

Tren (0; —) ta ctiídc xi — — ;a :2 — y 
Vay JC 1 +X 2 = — 


*=4 + T 

7T , 

x — — + kn 


□ 


Cáu 82. Phiídng trinh eos 2 * — 3 cosa: + 2 = 0 có nghiém la. 


(A) k2n, árceos 2 + k2n (k E Z). 

(c) — (fc e Z). 

(B) kn, árceos 2 + k2n (k E Z). 

(D) k2n (k E Z). 


Liíi giái: 2cos 2 x — 3 cosa:+ 2 = 0 <í=> 

r*n<s r — 1 

^x = k2nvdikEl 

cosa: = 2(Vw) 

□ 

Cáu 83. Trong các nghiém sau, nghiém diídng nhó nhát cüa phiídng trinh 2 cos 2 jc + 5 eos a: + 3 = 0 lá 
®f- (§)*■ ©f • ®3 tt. 

Liíi giái: 2cos 2 a: + 5cosa: + 3 = 0 <í=> 

cosa: = — 1 

3 ^ x — n + k2n vói k e Z => k = 0 
cosx — — - 
2 

□ 

Cáu 84. Phiídng trinh 4sin 4 a: + 12cos 2 

x — 1 = 0 có nghiém lá 
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/"—n Tí x Tí Tí Tí 

(Á) x = ±— -\-k2n . (B )x=— + k—. (C) x = — + kn . 

4 4 2 4 



K , 

-- + kn . 
4 


Lctí giái: 4sin 4 x + 12cos 2 x — 7 = 0 4sin 4 jc +12(1— sin 2 jc) — 7 = O 


□ 


Cáu 85. Phiídng trinh cos(sinx) = 1 có bao nhiéu nghiém tren khoáng {—2k\2k)2 
(A) 2. (5)3. ©4. (5)1. 


Ldi giái: cos(sinjc) = 1 +> sinx = k2n (* *). 

Diéu kién dé (*) có nghiém la — 1 < k2n < 1 =+ k = 0. 

Do dó (*) +> sinjc = 0 +>• x — Itc. Vi x G (— 2k\2k) nén l e { —1;0; 1}. □ 


Cáu 86. Phiídng trinh cosa', eos 2x = eos 3x có nghiém la: 

(A )kn. ®~Y' ©n + 2kn. (6 ) 7 7 + kn. 


Lili giái: cosa:, eos 2.r = eos 3a: +> - (eos 3a: + eos a:) = eos 3a: <í=> eos 3x = eos* <í=> 3x — ±x + k2n 




x — kn , 

kK 

kn ^x = —. 

X = T 2 


□ 


r~ Chú y 6 .-. 

Phiídng trinh dang asinx -\-bco%x — c. 

• Neu a 2 + b 2 < c 2 thi phiídng trinh vó nghiém. 

• Neu a 2 + b 2 ^ c 2 thi phiídng trinh có nghiém, ta tiép tuc giái: 

Chia cá hai vé cho y/cí 1 + b 2 . 

_ a . b 

Dat cds a — , sin a — - , = 

v^+F vFTF 

Diía vé dang: eos (a: —a) — —¡^=^= 

y/ a 2 + b 2 

s_/ 


Cáu 87. Nghiém cüa phiídng trinh sin 2a: — -\/3cos2a: = 0 la 
(A) x = ^ + k^-, k E Z . (5) x — 

© x—— + kn , k £ Z . © x — 


n 


6 

n 

6 


+ kK, 1 6 Z . 

K 

+ fc—, k G Z . 


Liíi giái: 


□ 


Cáu 88. Phiídng trinh nao sau dáy vó nghiém: 

(A) 2sinv — cosa: = —3. 

© y/3 sin 2x — eos 2x = 2. 


(B) sin a: = 


a/3 


(5) 3sinA: —4 cosa: 


5. 
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Ldi giái: Diéu kién de phiídng trinh a sime + b eosx — c có nghiem: a 2 + ¿> 2 ^ c 2 


□ 


Cáu 89. Vói giá tri nao cüa m thi phiídng trinh sin* * + eos* = m có nghiem: 

(A)-V2< m < y/2. ® m > y/2. © — 1 < m < 1. (D) m < 2. 


Ldi giái: Diéu kién có nghiem: l 2 + l 2 ^ nr <í=> m 2 < 2 hay — \/2 < m < \/2. 


□ 


Cáu 90. Vói giá tri nao cüa m thi phiídng trinh m sinv — 3coser = 5 vó nghiem? 


A) m > 4. 


(B ) —4 < m < 4. © m > y/34. 


D 


m < —4 
m > 4 


Ldi giái: Diéu kién có nghiem m 2 + (—3) 2 < 5 2 <í=> m 2 < 4 2 hay —4 < m < 4. 


□ 


Cáu 91. Phiídng trinh: y/3. sin3x + cds 3x — 



— 1 tiídng diídng vói phiídng trinh nao sau dáy: 
® S m(3x+|)=-|. 
®sm(3x+|)=i 


Ldi giái: \/3.sin3x + cos3x = — 1 <í=> ^.sin3x+ ^.cos3x = ^ <í=> sin | 

SI)-í 

□ 

Cáu 92. Tim m dé phiídng trinh 5 eos* — m sin.v = m + 1 có nghiem 
(A) m < —13 . (5) m < 12 . © m < 24 . 

© m > 24 . 


Ldi giái: Diéu kién có nghiem: 5 2 + nr f (m + l) 2 m <12. 


□ 


Cáu 93. Cho phiídng trinh m sinje — a/1 — 3/ncosa: = m — 2 . Tim m de phiídng trinh có nghiem. 


® ^ < m < 3 . 

© Khóng có giá tri nao cüa m . 


1 

(§) m < - . 
w - 3 

(D) m > 3 . 


Ldi giái: Diéu kién de y/1 — 3 m có nghía khi va chi khi m < —. (1) 

Diéu kién dé phiídng trinh có nghiem : m 2 + ( — y/l — 3m) 2 ^ (m — 2) 2 m ^ 3.(2) 

Tü (1),(2) suy ra khóng có giá tri nao cüa m dé phiídng trinh có nghiem. 


□ 


Chú y 7.- 

■ 

Phiídng trinh dang a.sivrx + b. sinjc.cdsx + c.cos 2 Ji: = d, (a,b,c 0). (1) 

• Cách 1: Sü dung cho bái toán giái pt, tim diéu kién cüa m dé pt có nghiem thuoc tap D: 
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Vói cosx — O^x— — + kK thi pt (1) có dang a = d. 

, K 

+ Néu a = d thi pt (1) nhan x — —h kn lám nghiem. 

, K 

+ Néu a / d thi pt (1) khóng nhan x — — + kn lám nghiem. 

Vói cosx /Ota chia cá hai vé pt cho cos 2 x ta diídc: 

a.tan 2 x + ¿>tanx + c — d{ 1 + tan 2 x) 


Dát t — tanx rói giái pt bác 2 theo t. 

• Cách 2: Sü dung cho bái toán tim m de phiídng trinh vo nghiem, có nghiem,.. thi düng cóng thúc 

, 9 1 — eos 2 x 9 1 + eos 2 x „ . 1 . _ 

sin~x =-,cos x=-va sinx.cosx = - sin 2 x ta diídc: 

2 2 2 
(c — a) eos 2 x + b sin 2 x = d — c — a 




Cáu 94. Phiídng trinh sin 2 x — 4sinxcosx + 3cos 2 x = 0 có táp nghiem trüng vói táp nghiem cüa phiídng 
trinh nao sau dáy? 


(A) cosx = 0. (S) cotx = 1. ©tanx = 3. 


tanx = 1 



cotx = 


1 

3 


Ldi giái: 

Xét cosx = 0 khóng la nghiem cüa phiídng trinh. 
Xét Cdsx / 0 ta chia cá hai vé cho cos 2 x diídc : 


tan 2 x — 4 tanx+ 3 


0 (tanx — 1).(tanx — 3) — 0<^ 


tanx = 1 
tanx = 3 


tanx = 1 
1 

cotx = - 


Cáu 95. Phiídng trinh sin 2 x — 4. sinx. cosx + 4.cos 2 x = 
(A Baho nghiem. (B) Mót ho nghiem. © 


5 có bao nhiéu ho nghiem? 

Hai ho nghiem. D Bon ho nghiem. 


□ 


Ldi giái: 

Xét cosx = 0 khóng lá nghiem cüa phiídng trinh. 

Xét cosx / 0 ta chia cá hai vé cho cos 2 x du’dc : 

tan 2 x — 4tanx + 4 = 5(1 +tan 2 x) «=> 4tan 2 x + 4tanx+ 1 = 0 «=> (2tanx + l ) 2 = 0 tanx = —- 


Cáu 96. Vói giá tri náo cüa m thi phiídng trinh mshrx + sin2x — 2cos 2 x 


1 — m có nghiem? 


(A) Vra E M. 
© m f 1 . 


^ 7-y/33 

®—r~ 

© m < 1 . 


< m < 


1 + V33 


□ 


2 
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Lbi giái: 

• ? . _ _ o , /l—Cds 2 v\ . _ _ . 

m sin jc + sm2x — 2 cos“.x: = 1 — m +> m ( --- | + sin 2 .x: — (1 + eos 2x) — 1 — m 


+> m — m eos 2x + 2 sin 2x — 2 — 2 eos 2.x: — 2 — 2 m — (m + 2) eos 2x + 2 sin 2.x: — 4 — 3 m. 

De phu'dng trinh có nghiem <í=> [—(m + 2 )] 2 + 2 2 ^ (4 — 3m ) 2 

+> 8 /n 2 — 28 m + 8 < 0 

7-y/33 7 + y/33 

-< m <- 


□ 


Chú y 8. 


Phiídng trinh dang a. (sin* + eos*) + b. siruccos x + c — 0. 

v \ \ r~ í 2 — 1 

• Dát t = siruc + cosx, diéu kien \t\ < y/2 =>■ sin^cosx = —-—. 


Khi dó phiídng trinh có dang: 

í 2 - 1 

at + b ——- \- c — 0 +> bt 2 + 2 at + 2c — b = 0 (*) 

• Giái (*) theo t chon íq thóa |f| < y/2. 

sin* + cdsx — íq<^ x/^sin ^x + — j = t„ (da biét cách giái). 

Tiídng tií cho phu’dng trinh a. (sinje — cds.x:) + b. sálveos* + c — 0 


Cáu 97. So diem bieu dién vi trí các nghiem cuá phiídng trinh 6 (sin* — eos*) tren diíóng trón liídng giác 
lá: 

(A) 1. (§) 3. (C) 2. (5)4. 


Ldi giái: Dát t = (sin* — cds*) vói \t\ < y/2. 

Khi dó phiídng trinh có dang: 

1 — í 2 

6 1 -— + 6 = 0^ í 2 — 12í —13 = 0 


, . , . . n\ 1 

=> t = —1 <=> sin* — eos* = — 1 <í=> sin *-=-— 

4/ y/2 


n 

x — — — + k2n 
x = k2tz 


Ta xác dinh só diem biéu dién vi trí báng diíóng trón liídng giác nhií bén. 

□ 



Cáu 98. Cho phiídng trinh 3 (sin* + eos*) + 2 sin 2* + 3 = 0. Dát t — (sin* + eos*) ta diídc phiídng trinh 
náo diíói dáy: 


(A)í 2 + 3í + 2 = 0. (D 2í 3 +3í+1 =0. ©2í 3 +3í-1=0. @ t 2 + 3t + 2 = 0. 


Ldi giái: 3 (sin* + eos*) + 2sin2x + 3 = 0 3 (sin* 4- eos*) 4- 4sinveos* + 3 = 0. 

Dát t = (sin* + eos*) 

ta diídc: 3í + 2 (í 2 — l) + 3 = 0 2í 3 + 3í + 1 = 0 □ 


Cáu 99. Tim sé nghiem cüa phiídng trinh y/x — x 2 . sin 20 17.x: = 0. 
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(A) 645 nghiém 


(B) 644 nghiém (C) 643 nghiém (5) 642 nghiém 


Ldi giái: Táp xác dinh cüa phiídng trinh la x — x 2 > O x G [0; 1]. PT 


\Jx — x 2 — O 
sin20 1 Ix = O 




"x = O 
x — 1 

x — 


kn 


2017 


2017 

Két hcip vói táp xác dinh, ta có O < k < -<í=> k G {0; 1; 2;642}. Váy phifcing trinh có 644 nghiém. □ 

K 










